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На сторонах треугольника во внеш-
нюю сторону построены правильные 
треугольники. Оказывается, их цен-
тры также лежат в вершинах правиль-
ного треугольника (рис. 1).

Это утверждение известно как тео-
рема Наполеона.

Теперь возьмём любой шестиуголь-
ник и на его сторонах во внешнюю 
сторону построим правильные тре-
угольники. Для каждой пары противо-
положных треугольников соединим их 
центры отрезком и отметим его сере-
дину. Тогда эти середины тоже лежат 
в вершинах правильного треугольника 
или совпадают (рис. 2). Девятикласс-
ники из московской школы 179 Алек-
сандра Мадорская и Артём Толстобров 
заметили аналогичное утверждение 
для многоугольника, число вершин 
которого делится на 3. Покрасим пра-
вильные треугольники в три цвета, че-
редуя цвета в одном и том же порядке, 
например, зелёный, синий, красный, 
зелёный, синий и т. д. Для каждого 
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цвета построим многоугольник с вер-
шинами в центрах правильных тре-
угольников этого цвета и отметим его 
центр масс. Тогда полученные три точ-
ки лежат в вершинах правильного тре-
угольника или совпадают (рис. 3).

Например, для 9-угольника полу-
чаются три треугольника, а их центры 
масс – это точки пересечения медиан 
(рис. 3). Для 12-угольника получают-
ся три четырёхугольника, а центр масс 
четырёхугольника находится в середи-
не отрезка, соединяющего середины 
противоположных сторон.

А ещё Саша и Артём сформулирова-
ли, что выйдет, если строить квадраты.

Квадраты нужно красить уже в че-
тыре цвета, а четыре полученные 
точки – это концы двух равных пер-
пендикулярных друг другу отрезков  
(рис. 4 – 6). Когда квадратов четыре 
(рис. 4), это утверждение известно как 
теорема ван Обеля.
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Интересные утверждения получа-
ются и если строить правильные пя-
тиугольники, шестиугольники…
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